Zﬂ

PROGRAMA DE
RECUPERACION DE
ASIGNATURAS PENDIENTES

MATEMATICAS
3°E.S.O.
CURSO 2.019/2.020

UNIDAD 1:
CONJUNTOS NUMERICOS



NOMBRE Y APELLIDOS:

FRACCIONES. NUMEROS RACIONALES

1. Comprueba si las siguientes parejas de fracciones son equivalentes:
14

%5 y430
b) 510
120y42.0
D3Ys
2. Simplifica las siguientes fracciones convirtiéndolas en irreducibles:
12
a) 20 =
9
b) E =
25
C) =0 =

d)s =

3. Reduce a comun denominador las siguientes fracciones por el método del minimo comun
multiplo:

3%
b)Y %0

5’10y12

) 4 20 4

21°127 10

4. Ordena de menor a mayor las siguientes fracciones:
ke

b) gisg)'lg

"
Di0isY7

5. Calcula:

a) 5 de50 = b) % de32 =

c)2del5 = d)2de27 =
3 9



SUMAS Y RESTAS CON FRACCIONES

1. Realiza las siguientes sumas y simplifica los resultados hasta la fraccion irreducible.
1 2
a) 5 + 9=

5 9
Vgt
C) %+ 56 =
d) 5 + e
2. Realiza las siguientes restas y simplifica los resultados hasta la fraccion irreducible.

14 6
U
b) ———==

21 21

918 ? 4
d—=—-—=

21 21
e) g — l —

7 7

3. Calcula las siguientes sumas y restas reduciendo primero a comudn denominador y

simplificando el resultado hasta la fraccion irreducible.
1 3

=N
+

|

|
WIND IR A =]

Il

-

ez e
Vin |

|
+

5]

4. Efectla las siguientes operaciones.
1 1
a) P + 2 + 2 =



MULTIPLICACION Y DIVISION DE FRACCIONES

1. Efectua los siguientes productos de fracciones, simplificando el resultado.
)21 b)s-2= 0)2-4=
33 5 °s -
D5 T T N35=
2. Efectla las siguientes divisiones fracciones, simplificando el resultado.
a)l.Z_ b)E.E_ C)E'Z—
87 P x
d)12H= e)zig= f)z:g=

3. Calcula la inversa de las siguientes fracciones y comprueba que el producto de ambas es 1.
a) %1

b) <

c)7

d) <

4. Calcula:
a) Las tres cuartas partes de 100

b) Las seis quintas partes de 15
¢) Las cinco novenas partes de 18
d) La sexta parte de 24

5. En una clase de 24 alumnos, las dos terceras partes son chicas y, de ellas, la mitad tienen
ojos azules. ¢ Cudntas chicas de ojos azules hay en la clase?

| 28
e

P A IR Y| |




OPERACIONES COMBINADAS CON FRACCIONES

1. Realiza las siguientes operaciones combinadas, simplificando el resultado.

2. Escribe y efectla las operaciones indicadas a continuacion, simplificando el resultado.

a) Halla los tres cuartos de dos quintos y simale tres séptimos.

b) Halla los tres cuartos de la suma de dos quintos mas tres séptimos.

c¢) Resta un medio al cociente de dos tercios y tres quintos.

d) Multiplica cuatro onceavos a la resta entre un medio y cinco tercios.

3. Efectua las siguientes operaciones combinadas.

C)1_ 2,1 5\ _
d);-(azja—zz)—



EXPRESION DECIMAL. FRACCION GENERATRIZ.

1. Calcula la expresion decimal de las siguientes fracciones y clasificalas.

119
%0 =

b) > =
c)%=
)= =
e)§=
N s =

2. Calcula la expresion decimal de las siguientes fracciones y di cudl es el periodo y el
anteperiodo.

21
a)%=

b) 1111 _

3. Clasifica los siguientes numeros decimales y calcula su fraccion generatriz.

a) 3,21 = i) 8,123 =

b) 6,7 = j) 6,21 =

) 12,42 = k) 1,317 =

d) 0,15 = 1)

€) 0,044 = m) 8,07458 =
f) 7,011 = n) 3,213 =

9) 7,14 fi) 8,1312 =

h) 3,4 = 0) 32,5523 =



APROXIMACIONES Y ERRORES

1. Redondea los siguientes nimeros al nimero de decimales que se indica.

Ninguno

uno

Dos Tres

Cuatro Cinco

6,222983

0,123333

7,947256

3,362851

2,497264

5,311334

2. Calcula el error absoluto cometido al redondear a dos cifras decimales cada uno de los

siguientes numeros.

VALOR EXACTO

VALOR APROXIMADO

ERROR ABSOLUTO

6,222

0,123

7,497

3,36285

2,4972

3. Calcula el error relativo cometido al redondear a dos cifras decimales cada uno de los

siguientes numeros.

VALOR
EXACTO

APROXIMADO

VALOR

ERROR RELATIVO

ERROR RELATIVO
(%0)

3,678

1,722

23,192

221,999

0,4972

4. Si se considera que una aproximacioén es buena si el error relativo es inferior al 5%, dadas
las siguientes magnitudes, determina si los errores cometidos son aceptables.

VALOR EXACTO |ERROR ABSOLUTO |[ERROR RELATIVO (%) |ACEPTABLE (SI/NO)
60 cm lcm
16 kg 20 g
0,5 litros 10 ml




INTERVALOS Y SEMIRRECTAS

1. Escribe de todas las formas posibles los siguientes intervalos y semirrectas.

a)
b) Nimeros mayores que -1

c)

d) Numeros mayores o iguales que -7 y menores que 19

e) NUmeros mayores que 9 y menores que 5

2. Completa la siguiente tabla:

e o [-1,3] {xe IR/ -1=x<3}
=1 3
(0]
- -
-2 4
[-2,1)
{xe IR/ 1<=x=5}
L -
-1 o
{x= IR/ x<2}
(0,==)
oo @
(-1.,5)
{x= R/ x=0}
[2/3,2=)

{x= IR/ -2<x=2}

{xe IR/ [x|<3}

{xe IR/ |x|=3}




ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. ¢ Qué namero racional de los siguientes no es entero?
9 -15 5

2. Resuelve y contesta las siguientes cuestiones:
a) Los %de 40 son:

. . ., . . . 1
b) Escribe por amplificacion las tres primeras fracciones equivalentes a 5

c) ¢Cual de las siguientes fracciones es irreducible?

3. Efectua las siguientes operaciones:
3 2 3 2
a) > + i b) 76 "

96)-0)- 03-1-

4. Expresa como fraccion irreducible los siguientes porcentajes:
a) 45% b) 50% c) 25%
d) 75% e) 10% f) 5%

5. Ordena de mayor a menor las siguientes fracciones:

. . . . 2,10 3 4 6
6. ¢ Cual de las siguientes fracciones no es equivalente a E? R

7. Alas 6 de la tarde los de los 175 estudiantes de un ciber — café eran chicos y el resto chicas.
¢ Cuantas chicas habia en el local? ¢Y chicos?

~CYDER
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PROGRAMA DE
RECUPERACION DE
ASIGNATURAS PENDIENTES
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UNIDAD 2:
POTENCIAS Y RAICES



NOMBRE Y APELLIDOS:

POTENCIAS DE EXPONENTE ENTERO

1. Expresa como producto y calcula las siguientes potencias:
a) 33 =

b) 52 =

c)103 =

d) 25 =

2. Calcula las siguientes potencias:
a) (=3)? =

b) —3% =

) (-7 =

d)-17 =

e) —53 =

f) (=5)° =

g) (=4)? =

h) 03 =

3. Calcula:
a)2! =

b) —1000! =
c) (-12)' =
d) 7% =

€) 29142° =
f) —(-139)° =

4. Calcula las siguientes potencias:
a)273 =

b) (=3)7% =

)12 =

d)572%=

e) (=2)7% =

f)—(-3)73=

5. Expresa en forma de potencia:
a) % =

b); =

C) % =

d) o=

1
G)E:




OPERACIONES CON POTENCIAS

1. Realiza las siguientes operaciones:
a)5%-5=

b) 102 - 10* =

c)7° 7% =

d)23.2=

e) (—=3)°- (-3)* =

f) (—6) - (-6)* =

2. Escribe los siguientes productos como una sola potencia:
a)3°-45 =

b) (=7)%-3% =

c)23.(—4)3 =

d) 24.5% =

e)123 .33 =

f) 56.36 =

3. Efectua las siguientes operaciones:
a)7°:7% =

b) (=3)7:(=3)° =

c)4*:4 =

d) 510:57 =

e) (=5)%: (=5)% =

f)97:90 =

4. Escribe los siguientes cocientes de potencias como una sola potencia. En caso de que la
division no sea exacta, expresala en forma de fraccion:

a)4°:3° =

b) (—8)%:22 =

c) 33:43 =

d) 163:43 =

e) 156:36 =

f) 6*:3* =

5. Realiza las operaciones que se indican a continuacion:
a) (23)% =

b) [(=3)*]* =

c) (129)0 =

d) (102)% =

e) [(=7)°]'8 =

f) —[(=2)%]* =



NOTACION CIENTIFICA

1. Escribe los nimeros correspondientes a las siguientes potencias de 10:

a) 10! = b) 102 = 0)103 =

d) 10* = e) 10° = f) 106 =

g) 107! = h) 1072 = i) 1073 =

j)107* = k) 10~ = ) 1076 =

2. Escribe los siguientes nimeros como potencias de 10:

a) 10000000 = b) 100000000 = €)1000000000 =
d) 1000000000 = e)0,1= ) 0,0001 =

g) 0,001 = h) 0,01 = i) 0,0000001 =
3. Realiza las siguientes operaciones con potencias de 10:

a) 102 -10% = b)10-107> = €)10*-10% =

d) 1078 - 1019 = e) 101°:10° = f) 108:1072 =
g) 1012:103% = h) 1071%:10° = i) 1010010190 =
4. Escribe en notacion cientifica los siguientes nimeros:

a) 2345 = b) 0,0012 = €)87900 =

d) 0,22 = e) 15000000 = f) 0,4562 =

g) 200000000 = h) 0,007777 = i) 0,002 =

RAICES DE NUMEROS REALES

1. Di cuantas raices reales tienen los siguientes radicales y, si es posible, calculalas:
a) V36

b) VO

c)vV—25

d) V1

e) Y-8

f)¥1

2. Halla radicales equivalentes a las siguientes:
a) V5% =
b) V56 =
0) 12 58 —
d) ¥23 =
e) V22 =
f) 10 25 —

3. Aplica las propiedades de los radicales y calcula:

2) V5 V3 = b) v6: V3 = O(5)" =
d) V5 = &) V66 = ) v20: V5 =
9) V25 %5 = h) V64 = V2 V2 =



OPERACIONES CON RADICALES

1. Reduce a indice comun los siguientes radicales:
a) V2 yv2
b)y¥2y V3
c)V5y V2
d) V6 y V3

2. Extrae todos los factores posibles de las siguientes raices:
a) V24 =
b) V108 =

c)\E=
d) V135
e) V54 =

f) Y160 =

3. Introduce dentro del radical los factores que estan fuera:
a) 324/5 =

b) 2335 =

c) 32310 =

d) 23315 =

4. Realiza las siguientes operaciones con radicales:
a)3-V32—2-v/50+/72 =

b) 24/200 — 3118 — 41/98 =

V2 V2=

d) V35 =

e)V16: Y4 =

N [ V8 =
POTENCIAS DE EXPONENTE FRACCIONARIO

1. Escribe como potencias de exponente fraccionario las siguientes raices:

a) V22 = b) V35 =
c) V53 = d) V8% =

2. Escribe como potencias de exponente fraccionario las siguientes raices, después simplifica
los exponentes y reescribe la raiz:

a) V212 = b)“{/7_1:
c) V3% = d) V52 =

3. Simplifica las siguientes raices factorizando previamente el radicando:
a) V8 = b) V4 = )32 =
d) '3/27 = e) V64 = f) Y16 =



ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. Expresa el resultado en forma de una sola potencia utilizando las propiedades de las
potencias:

a)3%-3% =

b) 29:23 =

c) (5%)° =

2. Decide si son iguales (=)o distintos (#)
a)53y15

b) (=6)° y —6°

C) (35)2 y 310

d)(7-5)*y16

3. Extrae todos los factores posibles de:
a) V2592

b) /8640 =

c) V81 a’hcb =

d) V32 adb?c1? =

4. Realiza las siguientes operaciones con radicales:
a) 3v32 —2V50 + V72 =
b) 2vV75 — 4v27 + 5v12 =

5. Escribe las siguientes potencias en forma de radical y calcula el resultado:
a) 25% =

b) 12573 =

C) 16% =

d)327 =

PROBLEMAS
1. Una finca tiene forma cuadrada cuyo lado mide 14,75 m. Calcula el precio de venta
sabiendo que el metro cuadrado vale 23€

2. Calcula el nimero de bytes que caben en un disco duro de 200 Gb, sabiendo que:
1kb = 21° bytes
1Mb=21Ykb
1Gb =2 Mb



3. La masa de la Tierra es de 5,98 - 10%*kg y la masa de Neptuno es 17 veces la de la Tierra.
Calcula la masa de Neptuno.

4. Aisha tiene una caja en forma de cubo llena de canicas. Tiene 5 canicas de largo, otras 5 de
ancho y otras 5 de alto. Escribe en forma de potencia el niUmero total de canicas y calcula
cuanto le darian por todas las canicas si las venciera a 0,15€ la unidad.

5. Tenemos 12 cajas de cocos y cada caja tiene 12 cocos. Escribe en forma de potencia el
numero total de cocos y halla el precio total sabiendo que cada uno cuesta 1,50€

6. El patio de butacas de un teatro tiene igual numero de filas que de columnas, y se venden
todas las entradas para una sesion, obteniéndose 3375€. Si cada entrada cuesta 15€, ;cuantas
filas tiene el teatro?
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NOMBRE Y APELLIDOS:

EXPRESIONES ALGEBRAICAS. VALOR NUMERICO

1.Escribe las expresiones algebraicas que reflejen matematicamente las siguientes relaciones:

a) La diferencia entre el cuadrado de un nimero y otro namero
b) La suma del triple de un nimero y el doble de otro.

c) El doble del cuadrado de un nimero multiplicado por otro
d) El cuadrado del doble de un nimero multiplicado por otro.

2. Calcula el valor numérico de las siguientes expresiones algebraicas para los valores de las

incognitas que se indican:
a)6x’y3parax=2ey=1
b)xzﬂ parax=3ey=—1
c)%’parax= -2;y=1yz=3
d(x+y)zparax=-3;y=4yz=4
e) 6 x3parax=-2

1
f);¥* paray =2
g) —4t*parat = 3
h) —%z5paraz = %

)] 1—10bparab =10
MONOMIOS

1. Escribe los monomios que tengan las siguientes caracteristicas:
a) Coeficiente 3, indeterminada x y grado 2:
b) Coeficiente -5, indeterminada y y grado 7:

c) Coeficiente i, indeterminada z y grado 3:
d) Coeficiente — ; indeterminada t y grado 4:

e) Coeficiente %, indeterminada b y grado 1:

2. Completa la siguiente tabla:

MONOMIO COEFICIENTE PARTE LITERAL

GRADO

2x

—5 xy?

1

4

2
—§xyzz3




OPERACIONES CON MONOMIQOS

1. Realiza, si es posible, las siguientes operaciones:
a)2x2—5x%=
b) x5 + x* =
1 2
C) sz + glx =
d) Ex — gx =
e) 6x° + 9x> =

f) 6> — 21 =

3 2
g)Ea5 +§a5 =

2. Agrupa los términos que sea posible en las siguientes expresiones:
a)2x3 + 33 +4x3 —t3 =

b) a3 — 4b3 + 7a3 + 4a® + 10b3 =

C)x3+2x3—z*+y? +7z% =

d)y4—§y4—6t—3y4+12t=

e) 6m? — p3 +3n +9p3 — 6m? =

f) a® + b? + ¢* + 3a% =

0) 16x? + 8y* — 10x? — 6y% — 6x% =

3. Efectua los siguientes productos:
a) 6x5-2x3 =
b) 2x3 - (=7x*) =
) 5x° - x =
d)3xt.-Ix2 =
7 3
e) 6x-x’ =

4. Efectuda las siguientes divisiones:
a) 6x5:2x3 =
b) 2x3: (=7x%) =
) 3x>:x =
d)3m*: Im? =
7 3
e) 6x12:x7 =
f) 9a3:3a3 =

5. Realiza las operaciones que se indican a continuacion:
a) 6x°-3x + x3 =

b) 4x - (5x° — x%) =

c) (4t + 6t) - (2t* — 5t%) =

d) 7a - 2a3 + 3a* =

e) 14a3:2a + 3a? =

f) 6a%:a + 8a*:2a3 =



POLINOMIOS

1. Dados los siguientes polinomios, escribe los polinomios reducidos correspondientes:
a)9x +11x%2 —7x + 11 =

b) 5+ 3x — 12x + 8x% =

C)7x+8x+9—-6x—9 =

d)3x —5x +4x%> —7 +15x3 — x% =

2. Ordena los siguientes polinomios agrupando previamente los términos semejantes:
a)2x? -3 +3x3—x% =

b)4 —2x3 +x*+3x3 —x+x2 =

O)x>—2+2x3+8+6x=

d)x—4+6x—2+3x%=

3. Ordena los siguientes polinomios e indica su grado, coeficiente principal y término
independiente:

a)x —4+7x3+2x% =

b) 7x* — 2x* + 3 =

C) -x + 6x2 =

d) 523 +2x%* —3x* + x> +9x — 11 =

4. Completa la siguiente tabla:

POLINOMIO ¢ES REDUCIDO? ¢(ES COMPLETO? GRADO

6x” —3x+11

1
4 4 3 4
m m 2

10
5y5 —11y* —7y5 +0,6

5. Calcula el valor numeérico de los siguientes polinomios para el valor de la incégnita que se
indica:
a) 6x3 +2x* —3x+2parax =3

b) 10x? — 6x + 9 parax = -3

c)—x3+x*—x+1parax=-1




OPERACIONES CON POLINOMIOS

1. Dados los siguientes polinomios:

P(x) =2x2+3x-1 Qx)=—x+4 R(x)=x3+%
Calcula:
a) P(x) + Q(x) b) P(x) + R(x) 0)Q(x) + R(x) d) Q(x) + P(x)

2. Dados los polinomios:

Px)=x*—x+7 Qx)=2x3+x-3
Calcula:
a) P(x) — Q(x) b) @(x) — P(x)

3. Dados los siguientes polinomios:

A(x) =2x*> -3 B(x)=x-1 C(x)=1-—x%+2x
Calcula:
a)A(x) - B(x) = b)A(x) - C(x) C)B(x) - C(x)

4. Calcula el producto de los siguientes polinomios:
a)P(x) =7x>*—-3x+2 b)P(x) =x*—x+6
Qx) =x+3 Q(x)=2x>-2x+3



IDENTIDADES NOTABLES

1. Calcula:

a) (Bx+2)% =
o (x+3) -

c) (Zx + %)2 =

d) (3x2 + 2x)?% =
e) (Za + % b)2 =
f) 3x — 532 =

o(x-2 -
h) (3x% — 2x)% =

i) (3a —%b)2 —

2. Multiplica los siguientes binomios teniendo en cuenta que es el producto de una suma por
una diferencia:

a)(2x+3)-(2x—-3) =

b)(x+1)-(x—1) =

o) (2y+3)-(2v-3) =

d) (2 +x)- (x> —x) =

e) 2a—3b)- (2a+ 3b) =

0(x=3) (x+37)=
ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. Ordena el siguiente polinomio de forma decreciente segun los grados y calcula el grado, el
coeficiente principal y el término independientes del mismo:

5x3 —6x” —5x+9

2. Realiza las siguientes operaciones con polinomios

a) (7x° —5x3+3x%2 — 1) + (-3x* +5x° —4x? +3x + 1) =
b) (4x° +7x% —x—2) — (5x* —3x3 + 7x +2) =

) (x3—2x2+3)-(2x3-5x+1) =

3. Desarrolla las siguientes identidades notables:
a) (x +3)% =
b)(x+1)-(x—1) =

05-3) -

d) (x +v2): (x —v2) =



PROBLEMAS
1. Escribe en forma de polinomio, en una variable, cada uno de los enunciados siguientes:
a) El cuadrado de un nimero menos dicho nimero mas 5.

b) El cubo de un nimero, mas el doble del cuadrado de un ndmero, menos el triple del
ndmero, mas 5.

c) El &rea de un cuadrado de lado desconocido.

d) El &rea de un rombo en el que una diagonal es el doble que la otra.

2. ¢Qué polinomio tenemos que sumar a P(x) = 5x3 — 9x + 8 para obtener el polinomio
Q(x) =2x3 —4x* +5x + 1?

3. Dada una caja sin tapay su desarrollo, calcula en funcion de x:

1 em
a) El area.
b) El volumen

4. Halla el polinomio que da el area de este rectangulo:

2¢x -3
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NOMBRE Y APELLIDOS:

DIVISION DE POLINOMIOS

1.Efectla las siguientes divisiones:
a) (8x% — 7x*): (2x3) =

b) Bx2+5x+1):(x+2) =

0) (a2 —4): (x —2) =

2. Divide y haz la comprobacion:

a) (2x° — 6x* + 20x% —38x + 12): (x®* — 5x + 3) =

b) (4x% —12x* +8x3+9): (2x3 —5x+1) =

c) (6x° —13x% — 20x3 + 50x% — 4): (2x® —3x%2 + 1) =




REGLA DE RUFFINI

1. Divide por Ruffini:
a) (2x° — 8x* + 12x% + 18): (x + 3) =

b) (x* —6x3 +9x +10): (x — 3) =

0) (x5 —4x3 + 7x +12): (x — 2) =

d) (x* — 6x% + 4x +5): (x + 2) =

e) (x® —4x*+6x3+1):(x—2) =



RAICES DE UN POLINOMIO. TEOREMAS DEL RESTO Y DEL FACTOR

1. Halla el valor numérico de los siguientes para los valores que se indican:
a)P(x) =x°—3x*+6x>—8parax=0yparax=1

b)Q(x) =x*—-3x3+5x—2parax=3yparax =-3

2. ¢ Cuél de los numeros, 3 6 -3, es raiz del siguiente polinomio?
P(x)=x3+x>-9x—-9

3. Halla, sin hacer la division, es decir, aplicando el teorema del resto:
a) El resto de dividir x3 — 6x? + 5 entre x — 2

b) El resto de dividir x* + 3x3 — 5x — 7 entre x + 3

4. Comprueba, sin hacer la division, es decir, aplicando el teorema del factor,que el polinomio

x3 + 2x% — 5x — 6 es divisible entre x — 1

5. Halla el valor de k para que:

a) El resto de la division (x3 + kx* — 4): (x + 3) sea5

b) Que el polinomio P(x) = x3 — 4x% + k x + 10 sea divisible entre x — 1



FACTORIZACION DE POLINOMIOS

1. Extrae factor comun, utiliza las identidades notables o halla las raices para factorizar los
siguientes polinomios:
a) 8x3 + 12x?% = b) x* + 10x + 25 =

C)x2—5= d) x? —14x + 49 =

2. Halla las raices de los siguientes polinomios aplicando la regla de Ruffini y extrayendo
factor comun donde sea posible y factorizalos:

a)xd+2xt—-x—-2= b) x* +3x3 —x?2 — 3x =
c) 4x* — 64x? = d) 3x3 —3x%2 —6x =

e) 2x* + 4x3 + 2x% = Had —x%2—-4=
g)2x*—5x3+5x—-2 = h) 6x5 — 48x% =

i) 8x* + 8x3 +2x% = Dad—x2+x—1=



FRACCIONES ALGEBRAICAS

1. Comprueba en cada caso si las fracciones algebraicas dadas son equivalentes:

x+2 1 X+x  x+1
a = b e
)3X+6y3 ) x2 y X
3X 3 3x-3 1
c — d
)xz-xyx-z )9x2-9y3x-3

2. Utiliza las identidades notables para simplificar las siguientes fracciones algebraicas:

) x2-2x+1 b) x*-16 _ )2x+4 _
x2-1 x2—4x 2x—4

) 2x2-2 ) e f) 2 +2x+1
3x2+6x+3 x2—4x+4 xt-1

3. Utiliza el teorema del factor para simplificar, siempre que sea posible, las siguientes
fracciones algebraicas:

x—2 x—1 x2+x—6
x24+x—6 2x2-3x+1 x2—4

x2-1 X2 +x—2 x+2

) 5x2+4x—9 e) - f) x2-1

x+2



OPERACIONES CON FRACCIONES ALGEBRAICAS

1. Calcula:
1 2x x+2 _ L _
a) it b) ey~ =
1 3 1 2 1 3
O+ -~ -5+
3x 2X X 33X X 2x
3 X 1 1
e - - .
)x x-1 f x-1 x+1
) 9—6x+x2 . x2-5x+6 _ ) x%2-2x . X% +4x+4 _
9 9—x2 3x2-9x x2-5x+6  x2—-4

i) x+2  xP-4 3 +3x2—4x—12  4x—2x*
x2+4x+4" x3+48 D x2+2x-3 "x3-2x24x




ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. Realiza las siguientes divisiones de polinomios:
a)(6x®—2x2—-1):(x*+x+2) =

b) (—3x*+x?-2x+3):(3x2-2x+1) =

C) (x® —2x2+x—3):(—2x3+x—-2) =

2. Realiza las siguientes divisiones aplicando la regla de Ruffini:
a)Bxt—2x2+x-3):(x+1)=

b) (x> —2x3—x+1):(x—1) =

0)x®—x?2+3x—-1):(x+2) =

d) (2x% +4x% —5x—3): (x — 2) =



3. Calcula el resto de las siguientes divisiones, usando el teorema del resto:

a)(5x2—x+1):(x—1)

b) (x3 +7x% —1):(x — 5)

c) (x2—9):(x+3)

d[(x+27)-(x+5) - (x—9)]:(x+6)

4. Halla las raices de los siguientes polinomios:

a)x?—3x+2

5. Factoriza los siguientes polinomios:
a) 9x* — 4x?% =

b) x5 + 20x3 + 100x =

) 3x5 —18x3 + 27x =

d) 2x3 — 50x =

e) 2x> — 32x =

f)2x% +x — 28 =

b) 2x3 —2x* —10x — 6
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NOMBRE Y APELLIDOS:

ECUACIONES. REGLAS DE LASUMAY DEL PRODUCTO

1.Comprueba si las siguientes igualdades son identidades y justifica tu respuesta:
a)7a—3a+3=4a+4-1

b) 6t — 2t = 3t + t

c) 23x + 500 = 1765

d)7y—7y=5-5

ECUACIONES DE PRIMER GRADO

1. Resuelve las siguientes ecuaciones siguiendo los correspondientes pasos:

a)bx—7+x=7-2x b)3m=12-m
c)8=2x+3x+3 d2x—-3(x—-2)=x
e)x+37=5x—-3) Nx+2=202x+4)

9)15(y—4) =2y +5 h)4(5—-2)+3z=-8(2z-2) +4




2. Resuelve las siguientes ecuaciones con coeficientes fraccionarios reduciendo previamente a
comun denominador.

2 1 2 1

a)§x+1—2x b)Zm+§—g

C)lZ—3=— d)lx_zz—x_l
4 6 3 2

ECUACIONES DE 2° GRADO

1. Encuentra las soluciones de las siguientes ecuaciones de segundo grado incompletas:
a)x2—9=0 b) 2x*+18x =0

c)—2x2+50=0 d) 3x2 — 108x = 0

2. Encuentra las soluciones de las siguientes ecuaciones de segundo grado y justifica el nimero
de soluciones en funcion del valor del discriminante:
a)x2—x—-12=0 byx? +x—12=0



Ox2—4x+4=0 d)x?-5x+6=0

e)2x2+5x—7=0 l2x2-2x+4=0

ECUACIONES DE TERCER Y CUARTO GRADO

1. Resuelve las siguientes ecuaciones:
a)x3+3x2—4x—-12=0 b)2x3 —7x2+8x—-3=0

o)xt +12x3 - 64x%2 =0 dyx*—2x2+1=0

e)x*—13x2+36=0 Ha*t—-5x2+6=0



SISTEMAS DE ECUACIONES LINEALES

1. Comprueba cuales de los siguientes pares de nimeros son soluciones de la ecuacion:

3x+2y=6
a)x=4y=-3
b)x=-3;y=4
)x=0;y=3
dx=-Ly=1
11
e)x=-5y=7
2. Comprueba si:
j— . —_— - i x+y=2
a)x=3;y= 1esso|u0|onde{2x+y=5
b) x = ~2; y = 4 es solucién de { ¥ * ¥ = 8
2x+y=0
j— . e i0 x+y=55
¢) x = 30; y = 25 es solucion de {4x+2y= 170

2. Determina el tipo de sistema (compatible determinado, compatible indeterminado o
incompatible) que es cada uno de los siguientes:

){Zx—3y=4 b){ 5x—-2y=6
4x -6y =3 10x —4y =12
{3x—2y=5 q {2x+y=10
Nax+3y=2 Nax—y=2



METODO DE SUSTITUCION

1. Resuelve paso a paso, por el método de sustitucidn, los siguientes sistemas de ecuaciones

lineales:
) {Bx +y=15
5x—4y =8

){ S5x+7y=-1
—3x+4y =24

{x—(y+1)=3
) x+3)+y=4

x+3y=6
b){5;vc—2y=13

d) {2x+ S5y =-24
8x -3y =19

{ x+2(y+3)=11
Dsa+1)=20p-1) =4



METODO DE IGUALACION

1. Resuelve paso a paso, por el método de igualacion, los siguientes sistemas de ecuaciones

lineales:
){Bx +y=15
5x—4y =8
{9x +16y =7
) 3x—-8y=-1

{2(x—1)—3(y+3) =—-15
N ax-2)+2(y+4) =8

b {x+6y=27
) 7x—3y =9

2x-3y=-1
d){ x+2y=3

1:){7(x+2)—3—4y=14
3x+2y=5



METODO DE REDUCCION

1. Resuelve paso a paso, por el método de reduccion, los siguientes sistemas de ecuaciones
lineales:

){3x+y=15 b){x+3y=3
5x—-4y=8 4x —y=-1
{3x+y=4 CI){5x+3y=5
)Zx—5y=14 4x+y=4
x—1=y—-19 6(x+y) =5
Ol i 5y _
2y +1=10x + 13 8(x+3)=5



METODO GRAFICO

1. Resuelve los siguientes sistemas de ecuaciones por el método grafico y clasificalos en
funcion de su nimero de soluciones:

x+y=1
a){ Y

x—2y=4

X—y=
b) {—Zx +2y=-2

<

':.s__
‘a_-
e
St
e R
o
=
AT S
St
e B



{2x—3y=3
) —6x+9y =9

12 -11 10 9 8 -7 -6 - 3 2 - 10 11 12

y-—x=2
d){y+2x=5

12 -11 10 9 -8 -7 6 - 3 2 - 10 1 12



PROBLEMAS

1. La suma de dos numeros es 36, y uno es el doble del otro. Calcula dichos niUmeros.

2. La base de un rectangulo mide 8 cm mas que la altura. Si su perimetro mide 64 cm, calcula
las dimensiones del rectangulo.

3. Se mezclan dos clases de té, uno de 0,48 €/kg y otro de 0,72€/kg. Si se desea obtener 60 kg de
mezcla a 0,65 €/kg. ;Cuantos kilos de cada clase se deben mezclar?

4. Una moto sale de Melilla hacia Ceuta con una velocidad de 70 km/h. Tres horas mas tarde,
un coche sale de la misma ciudad y en el mismo sentido con una velocidad de 100km/h.
¢ Cuanto tiempo tardara el coche en alcanzar a la moto?

S . -
Ty
[ = e ‘




5. Seis bolsas de deporte y cinco carpetas cuestan 227 €. Cinco bolsas de deporte y cuatro
carpetas (con los mismos precios) cuestan 188 €. Halla el precio de cada bolsa de deporte y el
precio de cada carpeta.

6. Halla dos numeros enteros que sumen 150 y cuya diferencia sea el cuadruple del menor.

7. La edad de Pedro es el doble que de su sobrina Ana. Hace diez 10 afios, la suma de las
edades de ambos era igual a la edad actual de Pedro. ¢ Cual es la edad actual de cada uno?

8. En un corral hay gallinas y conejos. En total hay 14 cabezas y 38 patas. ¢ Cuantas gallinas y

cuantos cone'ios hay en el corral?




9. Un club deportivo tiene 26 socios menos que otro. Si entre los dos clubes hay 88 socios.
¢ Cuantos socios tiene cada uno?

10. He comprado un objeto y he pagado por él 105 € con doce billetes de dos tipos: de 5 € y de
10 €. ;Cuantos billetes de cada clase he entregado?

11. Entre Salma y Karim tienen un total de 65 CD’s de musica. Se sabe que Karim tiene 7
discos mas que Salma. ¢Cuantos CD’s tiene cada uno?
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NOMBRE Y APELLIDOS:

PROPORCIONALIDAD DIRECTA.
REPARTOS DIRECTAMENTE PROPORCIONALES

1.Un abuelo reparte 450 € entre sus tres nietos de 8, 12 y 16 afios de edad; proporcionalmente
a sus edades. ¢Cuanto corresponde a cada uno?

2. Se asocian tres individuos aportando 5000, 7500 y 9000 € cada uno. Al cabo de un afio, han
ganado 6450 €. ;Qué cantidad corresponde a cada uno si hacen un reparto directamente
proporcional al capital aportado?

3. Se reparte una cantidad de dinero, entre tres personas, directamente proporcional a sus
antigliedad en una empresa, que es de 3, 5y 7 afios respectivamente. Sabiendo que a la
segunda persona le corresponden 735 €. Hallar lo que le corresponde a la primera y a la
tercera. ¢ Qué cantidad de dinero se han repartido?

4. Tres hermanos ayudan a la economia de la casa entregando mensualmente 2500 €. Si sus
edades son de 20, 24 y 32 afios y las aportaciones son directamente proporcionales a la edad.
¢ Cuanto aporta cada hermano?



PORCENTAJES

1. Calcula
a) El 7% de 25 b) El 15% de 123
c) El 2,3% de 1600 d) El 0,12% de 6000

2. Calcula el porcentaje que representa cada una de las siguientes fracciones:

1 1 3
a) El b)ZZ C)Z1
D3 €3 N
3. Calcula los valores finales si se produce un incremento de un:
a) 20% sobre 245 b) 2% sobre 1600
c) 0,35% sobre 2943 d) 50% sobre 137

4. Calcula los valores finales si se produce un descuento de un:
a) 18% sobre 136 b) 6% sobre 89

c) 0,75% sobre 1198 d) 25% sobre 200

5. Una tienda de fotografia hace una rebaja del 15% en una camara fotografica de 700 €.
¢ Qué precio se paga por ella?

7. Por unos zapatos que inicialmente valian 85 €, finalmente se han pagado 68 €. ;Qué
porcentaje de descuento se ha aplicado?



INTERESES SIMPLE Y COMPUESTO

1. Un individuo tiene 700 € en un banco a un rédito del 2%. Para sus gastos retira todos los
afnos los intereses que le produce el capital. ;Qué dinero retira al afio?

2. ;(Cuanto producen 5000 € a intereses simples de 4% durante 3 afios? ¢Y durante 5 meses?
¢ Y durante 50 dias?

3. Un capital de 600 € esta produciendo durante 90 dias al 6%. ;Cual es el interés?

4. Una persona consigue un préstamo de 900 € al 7% durante un afio. ;Cuanto debe devolver
al final del afio?

5. (Qué interés se recibe de una inversion de 4500 € al 4% anual si se retira 2 meses y 9 dias
después del comienzo de la inversion?

6. ;A qué tanto por ciento de interés simple hay que prestar un capital de 400 € para que en 3
afios se conviertan en 480€?

7. ;Cuanto tiempo hay que tener 500 € al 3% de interés simple para que se conviertan en
600€?

8. Un capital, junto con sus intereses simples de 3 afios al 5% asciende a 699 €. ;Cual es ese
capital?

9. Averigua el capital que he invertido en un banco al 4,5% durante 2 afios si en total me han
devuelto 1463 €?

10. ¢ Cuantos afios tardara en duplicarse un capital invertido al 4% de interés simple? ¢Y en
triplicarse uno invertido al 5%?



11. ;En cuanto se convertiran 3200 €, prestados durante 4 afos, al 4,5% de interés
compuesto?

12. Un capital de 500 € se coloca al 4% de interés compuesto durante 7 afos. ;Qué capital
final se forma?

13. Una persona ingresa en un banco 5000 €. Los intereses se acumulan al capital. El banco le
da un rédito al 6%. ¢ Cual es el capital que retne en 6 afios?

14. ;En cuanto se convierten 2000 € invertidos durante 10 afios al 4% de interés compuesto?

15. Halla el capital final que se forma al depositar un capital inicial de 600 € durante 10 afios
al 6% de interés compuesto.

16. ¢Qué capital inicial al 4% de interés compuesto se convierte a los 3 afios en un capital final
de 150 €?

17. Un cierto capital produce intereses compuestos durante 12 afios al 5%. El capital al cabo
de estos 12 aiios es de 7320 €. ;Cudl era el capital inicial?

18. Una empresa quiere formar un capital de 30000 € en 12 aiios. ;Cuanto ha de ingresar al
principio de la inversion si este le da anualmente un rédito del 5%?

19. ¢ A qué tanto por ciento de interés compuesto ha de colocarse un capital de 250 € para que
en 2 afios se convierta en 275 €?

20. ;A qué tanto por ciento de interés compuesto ha de colocarse un capital de 100 € para que
en 3 afios se convierta en 200 €?



PROPORCIONALIDAD INVERSA.
REPARTOS INVERSAMENTE PROPORCIONALES

1. Se quiere repartir un premio de 1860 € a los tres mejores corredores de una carrera, de
manera inversamente proporcional a los tiempos que han invertido en completar el recorrido.
El primer corredor tardé 24 segundos, el seqgundo 28 y el tercero 30.

2. Los responsables de Obras Publicas han decidido construir una estacion de ferrocarril en
una determinada comarca. El coste es de un millon setecientos mil euros y se acurda que la
mitad lo aporta el Ministerio de Fomento y la otra mitad la debe aportar el Ayuntamiento de
las tres principales de dicha comarca de forma inversamente proporcional a la distancia a la
gue se encuentran de la estacion. EI primer municipio se encuentra a 6 km, el segundo a 8 km
y el tercero a 16 km. Cuén;o debe aportar cada Ayuntamiento?

L

3. Los dos camareros de un restaurante se reparten al final de mes un bote de 136 euros de
propina de forma inversamente proporcional al nimero de dias que han faltado. Si uno ha
faltado 3 dias y el otro 5 dias. ¢ Cuanto le corresponde a cada uno?



PROPORCIONALIDAD COMPUESTA

1. Durante 30 dias 6 obreros han canalizado 150 m de tuberia para el suministro de agua de la
Ciudad de Melilla. Calcula cuantos metros canalizardn 14 obreros trabajando durante 24

2. Los gastos de alimentacion de 135 personas suponen 2250 € diarios. Calcula cuantas
personas podran alimentarse durante 90 dias con 12000 €.

3. Una persona lee 2 horas diarias a razén de 5 paginas por hora y tarda 15 dias en leer un
libro. Si leyese 3 horas diarias a razon de 8 paginas por hora, ¢cuantos dias tardaria en leer el
mismo libro?




PROPORCIONALIDAD Y GEOMETRIA. TEOREMA DE THALES

1. Sabiendo que las rectas r, s y t son paralelas, la longitud de x es:
r 5 t a)2,5cm

b) 3cm

c¢) No se puede calcular

2. Sabiendo que las rectas r, s y t son paralelas, las longitudes que faltan son:
a)2,5cm

b) 3cm

c¢) No se puede calcular

3. Dado el siguiente dibujo y los siguientes datos:

AB = 5cm
A'B' = 4cm
BC = 8cm
B'C'=x

Halla el valor de x



TRIANGULOS EN POSICION DE TALES. CRITERIOS DE SEMEJANZA

1. Calcula x (las unidades son cm).

2. Indica si las siguientes parejas de tridngulos son 0 no semejantes, y si lo son, en base a qué
criterio.
a)

b)

A 4em C c’ 6cm A



4em

3. Elige la opcion correcta:

l.,|l3-l|,
—

Gein

Los triangulos siguientes son semejantes porque:
a) Sus lados son iguales.

b) Sus lados son parecidos dos a dos.

¢) Sus lados son proporcionales dos a dos.

4. Elige la opcion correcta:

127

Los triangulos anteriores son:

a) Son semejantes ya que sus angulos homadlogos son iguales.
b) No son semejantes.
¢) Ninguna de las respuestas anteriores son correctas.

dem

Il'a.-l

~
~

L



RAZONES DE LONGITUDES, AREAS Y VOLUMENES
1. Con un cable de 50 metros se quiere construir un poligono semejante a otro de 90 metros de
perimetro. ;Cuanto mediré el lado del primer poligono si el del segundo poligono mide 5 m?

2. Las &reas de dos poligonos semejantes estan en la razon 1:64. ;Cudl es la razén de
semejanza entre las dos figuras?

3. Se quiere dibujar un poligono de perimetro 60 cm, semejante a otro de perimetro de 180
cm. ¢ Cuanto medira el lado del primer poligono homologo de un lado del segundo poligono
gue mide 15 cm?

4. Los lados de un cuadrilatero sona=1cm; b =6 cm;c = 7cmy d = 4cm. Se sabe que el
area de otro semejante es 16 veces mayor que el area el primero. Determina la medida de los
lados del cuadrilatero semejante.



ESCALAS
1. Dos ciudades situadas a 63 km estén representadas en un mapa a una distancia de 4 cm. (A
gué distancia se encontraran representadas en el mapa dos ciudades que en la realidad estan
separadas 233 km?

2. En el plano de una vivienda a escala 1: 350, las medidas tomadas en dicho plano de una
terraza rectangular son 36 mmy 29 mm. ¢ Cudl es la superficie real de la terraza?

3. El ancho real de una autovia es de 24 metros. Si el plano en el que se encuentra dibujada
esta a una escala 1:200. ¢(Cuanto milimetros tendra de ancho la autovia representada en el
plano?

4. ¢ A que escala estara dibujado el plano del Instituto, si se sabe que la puerta principal tiene
un ancho de 3,40 m, y en dicho plano se ha medido con la regla 68 mm para dicha distancia?
e =




ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. Calcula el cuarto o medio proporcional en las siguientes proporciones:

x _30 42 _ 45
a) 21 35 b) 28 «x
4 X X 3,2
=3 Dos =%

2. Se han comprado 250 g de queso por 3,2 €. ;Cuanto pagaremos por 450 g?

3. Cuatro amigos tienen alimentos para 15 dias de vacaciones. Si llegan dos amigos mas, ¢para
cuantos dias tendran alimentos comiendo la misma cantidad diaria?

4. En una tienda se compra un televisor con una rebaja del 20% y cobran el 21% de IVA. Si
pagamos 232 € por él. ;Cual era su precio inicial?

5. Diez obreros asfaltan 8° km de carretera en 24 dias. ¢Cuantos obreros seran necesarios
para asfaltar 220 km en 30 dias?

6. ;A qué rédito se han depositado 4200 € durante 14 meses si se ha obtenido un interés simple
de 196 €?

7. Los tres primeros clasificados de una competicion deben repartirse 17930 € en partes
inversamente proporcionales al puesto en el que han quedado. ¢ Cuanto percibe cada uno?
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NOMBRE Y APELLIDOS:

POLIGONOS

1.Completa la siguiente tabla:

POLIGONO | N° DE LADOS | SUMA DE LOS ANGULOS INTERIORES
3

||V (OO~

[EEN
o

2. Encuentra el valor del angulo que falta:

3. Completa la siguiente tabla teniendo en cuenta que se trata de poligonos regulares:

POLIGONO | N° DE LADOS | ANGULO INTERIOR
3

O o|No o1~

[HEN
o




TRIANGULOS

1. Comprueba si las siguientes ternas de segmentos pueden formar un triangulo:
aQ)a=8cm;b=10cmyc=11cm

b)a=10cm;b=10cmyc=21cm

c)da=3cm;b=4cmyc=5cm

dda=6cm;b=8cmyc=15cm

2. Escoge la opcion correcta:

I. El centro de la circunferencia inscrita en un triangulo es el...

a) Incentro, que es el punto de interseccion de las tres alturas.

b) Incentro, que es el punto de interseccion de las tres bisectrices.
c) Incentro, que es el punto de interseccion de las tres mediatrices.
d) Incentro, que es el punto de interseccion de las tres medianas.

Il. El circuncentro es el centro de la circunferencia circunscrita de un triangulo, que es el
punto de interseccion de las tres...

a) Mediatrices.

b) Bisectrices.

c) Alturas.

d) Medianas.

I11. El ortocentro de un triangulo es el punto de interseccion de las tres...
a) Mediatrices.

b) Bisectrices.

c) Alturas.

d) Medianas.

IV. Las tres medianas de un triangulo se cortan en un punto denominado...
a) Incentro

b) Baricentro.

¢) Mediacentro.

d) No se cortan en ningan punto.

V. EIl circuncentro, el ortocentro y el baricentro estan alineados y contenidos en la
denominada recta de:

a) Gauss.

b) Euler.

c) Pitagoras.

d) No estan alineados



TEOREMA DE PITAGORAS. APLICACIONES

1. Halla la hipotenusa de un triangulo rectangulo en el que los catetos miden 12,5 cmy 14, 7
cm.

2. En un tridngulo rectangulo se conoce un cateto, que mide 6,45 cm, y la hipotenusa, que
mide 9,55 cm. Halla cudnto mide el otro cateto.

3. Halla la terna pitagoérica en la que el nimero mayor es el 13.

4. Los lados de un triangulo miden 4 cm, 5 cm y 6 cm. ¢ Que clase de triangulo es atendiendo a

sus angulos?

5. Halla la altura de un cono en el que el radio de la base mide 2,7 m, y la generatriz; 3,5 m.

g=3,5¢cm

h

-
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6. Halla el perimetro de un rombo cuyas diagonales miden 8 cmy 6 cm.

d==6em




7. El triangulo isosceles de la figura adjunta tiene un perimetro de 9 cm y su base mide 2,5 cm.
Determina su altura.

2,5em

8. Halla la longitud del lado de un rombo sabiendo que sus diagonales miden 16 cm y 30 cm
respectivamente.

d=16em

D =30cm

9. Halla las dimensiones de un rectangulo cuya diagonal mide 5 v/5 cm sabiendo que su base
es doble que su altura.

-7 D=5vV5em

10. Halla la altura de un triangulo equilatero de 3 cm de lado.

a=3cm



CIRCUNFERENCIAY CIRCULO

1. Nombra los siguientes elementos de la circunferencia:

2. Calcula la medida del angulo central cuando el angulo inscrito en una circunferencia mide:
a) 25° b) 40° c) 60° d) 75°

3. Calcular los angulos desconocidos:

"

40°
A
B —



LONGITUDES Y LONGITUDES DE FIGURAS PLANAS

1. Halla el perimetro y el &rea de un tridngulo equilatero de 2 cm de lado.

2. Calcula el area de los siguientes poligonos:
a) Un tridngulo de 4 cm de base y 2,25 cm de altura.

b) Un cuadrado de 5 cm de lado.

¢) Un rectangulo de 6 cm de base y 4 cm de altura.

d) Un rombo de diagonales de 5y 8 cm

e) Un trapecio de bases 4,5 cmy 3,5 cm; y altura de 3,5 cm

f) Un hexagono regular de 2 cm de lado.

1. Calcula el perimetro y el area de un triangulo cuyos lados miden 7 m, 8my 13 m.

2. Calcula el perimetro y el area de un rombo cuyas diagonales miden 6 cmy 8 cm



3. Calcula el area de un romboide en el que la base mide 12 my la base tiene 5 m.

4. Calcula el perimetro y el area de un trapecio isdsceles cuyas bases miden 3,5cmy 54 cmy
la altura tiene 4,6 cm.

5. Calcula el perimetro y el area de un hexagono regular de 6 cm de lado.

6. De las siguientes figuras circulares de 2 cm de radio, halla:
a) La longitud de la circunferencia.

b) El area del circulo

c¢) La longitud del arco de amplitud de 60°

d) El area del sector circular de amplitud de 60°

e) El area de la corona circular de 1 cm de radio interior.



6. Calcula la longitud de una circunferencia de radio 5 cm.

7. Calcula el area de un circulo cuyo radio mide 3,7 cm.

8. Calcula la longitud de un arco de 4,6 cm de radio y cuya amplitud es de 120°

9. Calcula el area de un sector circular de 23,5 m de radio y cuya amplitud es de 76, 5°

10. Calcula el area de una corona circular cuyos radios miden 5,5 cmy 6,7 cm.



LUGARES GEOMETRICOS

1. Define como lugar geométrico:
a) Circunferencia:

b) Mediatriz:

c) Bisectriz:

2. Un juego de dos participantes consiste en que se sitlan a una distancia de 2 metros entre si
y se ponen varias banderas a la misma distancia de ambos. La primera a 5 metros, la segunda
a 10 metros, la tercera a 15 metros, y asi sucesivamente. ¢Sobre qué linea imaginaria estarian
situadas las banderas?

3. En una acampada, los excursionistas suelen situarse alrededor del juego formando un
circulo. ¢Por qué?




ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. Dibuja un segmento de 3 cm y halla su mediatriz. ¢ Qué propiedad cumplen todos los puntos
de la misma?

2. ¢ Cuanto mide cada uno de los angulos de un octdgono regular?

3. Calcula la altura de un trapecio isésceles en el que las bases miden 9 cmy 7 cmy los lados
oblicuos miden 6 cm.

b

4. Calcula el area de un triangulo isosceles en el que los lados iguales miden 8 cm, y el
desigual, 5 cm.




PROBLEMAS

1. Un globo esta sujeto a una cuerda de 5 m de longitud y observamos que se ha desplazado
0,9 m por el viento. ¢ A qué altura esta globo?

5m

09m

2. ¢ Cuéantas vueltas da una rueda de una bicicleta para recorrer 1 km si el radio de la bicicleta
es de 40 cm?

7/
",
R

3. Calcula el valor de x en la siguiente figura:

X
90° \1,74cm

4.25cm

4. Calcula el radio de la Tierra sabiendo que un cuadrante mide 10000 km.
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NOMBRE Y APELLIDOS:

VECTORES

1.Representa el vector v de origen A(2,—1) y extremo B(5,2) y halla sus coordenadas:

2. Escribe las componentes de cada vector:
a)A=(2,1);B= (3,5 = 4B =

b)C = (3,7);B = (4,5) = CD =

c)A=(2,8);B=(60)= AB =

d)B=(2,1);C= (3,5 = BC =

e)P=(0,3);Q=3,1) = PQ =

f)A=(59);B=(1,4) = AB =

3. Completa Iaig)ordenadas de los siguientes puntos usando los datos proporcionadas:
a)A=(59); AB=(2,7) = B =

b)B=(0,7); AB=(3,1) = A=

c)A=(2,-4); AB = (3,5) = B =

d)B=(7,-3); AB=(-2,-5) = A=




TRASLACIONES

1. Trasladar el tridngulo ABC segUn el vector u = (6,—2)

Calcular las coordenadas de los vértices del triangulo trasladado A'B'C’
A= B' = C =

2. En una traslacion mediante el vector ¥ un punto P(1,3) se transforma en P'(-2,5).
Calcular el transformado del punto Q(—3,1) y hallar el centro y el radio de la transformada
de la circunferencia de centro 0(4,8) y radior = 2

Q =

0 = r =

3. Calcular el transformado del triangulo de vértices A(6,3); B(9,1); €C(11,1) mediante el
vector v(1,—2)
A = B = C =

Representa graficamente esta traslacion:




GIROS

1. Escoge la respuesta correcta:
I. La siguiente imagen muestra un giro del punto P de...

o

a) 50° b) —50° c) 180°
I1: La siguiente imagen muestra un giro de P de...
5
b) 90° c) 180°

a) 360°

I11. Al punto Q se le aplica un giro de —4-0° obteniendo Q’, posteriormente se vuelve a girar Q
en sentido contrario y se obtiene de nuevo Q’. Cuanto vale el segundo giro?




SIMETRIAS

i

......... LN I
o o Y i TS
?UFI """ ]'" K SRRESENER
2. Dibuja el dibujo simétrico respecto del centro O
o’

3. Calcular los simétricos de los puntos A(3,3); B(—2,4); C(—1,1) respecto del origen de
coordenadas.

’ ’

A = B = C =

4. Calcular los simétricos de los puntos A, B’y C' obtenidos en el ejercicio anterior con
respecto al punto 0(4, —2)

"

A" = B = ¢’ =



5. Dado el triangulo A(4,—1); B(3,—2); C(7,—1), hallar el tridngulo simétrico respecto del
origen de coordenadas:

1

A = B = C =

Representa graficamente dicha simetria:

6. Dada la circunferencia de centro €(3,—3) y radio r = 1 halla su simétrica respecto del
origen.

’

C = r =

¢ Y si calculamos la simétrica de la circunferencia original respecto del punto P(1,2)?

"

c = r =

Representa graficamente dichas transformaciones:
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NOMBRE Y APELLIDOS:

ELEMENTOS DE LA GEOMETRIA DEL ESPACIO

1. Indica las posiciones relativas de las siguientes rectas:

2.Las hojas de una puerta giratoria forman entre si 5 angulos diedros consecutivos e iguales.
¢ Cuanto mide cada uno de ellos?

3. Desde un punto interior a una sala hexagonal regular se traza una recta perpendicular a
cada pared <,Cuanto medlra el &ngulo que forman dos perpendiculares consecutivas?




POLIEDROS

1. Calcula el area y el volumen de un cubo de 9 m de arista.

2. Calcula el area y el volumen de un ortoedro cuyas aristas midena=8,5cm; b=7,4cmy
c=5,2cm

3. Calcula el area y el volumen de un prisma cuadrangular en el que el lado de la base mide 6
my su altura es de 11 m.

|
[
|
|
h |
I
[
I
[

L

4. Calcula el area y el volumen de un prisma hexagonal en el lado de la base mide 12 my su
altura es de 25 m.

e
R
h
< S




5. Calcula el &rea y el volumen de una pirdmide cuadrangular cuya base tiene 7 m de lado y su
altura mide 15 m.

AN A

6. Calcula el area y el volumen de una piramide hexagonal cuya base tiene un lado de 8 my
cuya altura es de 23 m

By o g
-

7. Calcula el &rea y el volumen de un tetraedro de 7 cm de arista.

TETRAEDRO




CUERPOS DE REVOLUCION

1. Calcula el area y el volumen de un cilindro recto cuya base mide 7,5 m de radio y cuya
altura es el doble del radio de la base. Tomese T = 3,14

2. Halla el area y el volumen de un cilindro recto de 6 cm de diametro de la base y altura
también 6 cm. ToOmese T = 3,14

3. Una lata de refresco tiene forma cilindrica y contiene 33 cl de liquido. Si mide 15,5 cm de
altura, ;cual es el diametro de la base?




4. Halla el area y el volumen de un cono de 6 cm de didmetro de la base y la altura también de
6 cm. Tomese m = 3,14

vértice

——— generatriz

P altura

didmetro

base

5. La altura de un cono es triple que el radio de la base. Halla el radio de la base y dicha
altura si se sabe que el volumen es de 55 cm®

—t Vértice

(Generatriz

Altura

6. Calcula el area lateral, total y el volumen de un cono cuya generatriz mide 13 cmy el radio
de la base es de 5 cm.




7. En un parque de la ciudad se ha construido un monumento con forma de esfera. Indica el
volumen y el area de esta esfera de 70 dm de diametro, redondeando a dos cifras decimales.

8. Calcula el area y el volumen de un silo que tiene las siguientes medidas:

12 m

14 m

9. De forma aproximada se puede decir que una naranja es una esfera. Aixa se come 7 de los
12 gajos de una naranja de 10 cm de diametro. ;Qué volumen ocupaba la cantidad de naranja
que se ha comido Aixa?

iR %)

= \ \’




EL GLOBO TERRAQUEO. COORDENADAS GEOGRAFICAS

1. Dos ciudades Ay B se encuentran en el mismo meridiano y tienen latitudes 4, = 25,25° N
y Agp = 48,63° N, respectivamente. Sabiendo que la longitud del radio de la Tierra es
R = 6378 km, ;cual es la distancia entre ambas ciudades?

2. Dos ciudades Ay B se encuentran en el mismo meridiano y las separa una distancia de 1235
km. Si la ciudad A se encuentra en una latitud A4, = 55,23° N, y la Tierra se considera una
esfera de radio R = 6378 km,cual es la latitud de la ciudad B?

3. Las coordenadas de la ciudad A son 60° N 35° 0. Las coordenadas de la ciudad B son
60° N 35° 0. ;Qué distancia hay que recorrer a lo largo del paralelo 60 N para llegar de una a
aotra?

Pista: en la figura, el radio r mide la mitad que el radio R = 6378 km

- - -
cmmmmm L]




ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. Calcula el area y el volumen de un cubo de aristaa = 5m

I
]
I
I a
+ o -

2. Calcula el area total y el volumen de un prisma hexagonal en el que las aristas de la base
miden 6 my cuya altura es de 15 m.

_'_,_u-‘l_—l""'-'_
| AR
Q\

3. Calcula el area y el volumen de una pirdmide cuadrangular en la que la arista de la base
mide 5 my cuya altura es de 9 m.




4. Calcula la altura que ha de tener un bote de refresco cilindrico de 330 ml, sabiendo que el
didmetro de la base es de 6 cm. Tomese = 3,14

Diametro_

«———Radio
C s
Altura

_

=

5. Hallar el volumen comprendido en el cubo y el cono de la siguiente figura:

|
|
|
I
|
I
I
I
I
I
|

10 m




PROBLEMAS

1. Calcula el volumen de un helado con forma de cono, que llena el interior del cono y del que
sobresale una semiesfera en la parte superior. El radio del cono mide 2,5 cm y la altura es de
15cm. Tomese T = 3,14

2. Se quiere barnizar el exterior de un cofre de madera como el de la figura que esta formado
por una caja en forma de prisma de base rectangular y su tapa tiene forma de cilindro
seccionado por su mitad mediante un plano perpendicular a la base. Sabiendo que la caja
mide 20 cm de ancho, 10 cm de fondo y 10 cm de alto. Calcula la superficie que se debe
barnizary el volumen que tiene.

3. Las coordenadas geogréaficas de la Ciudad de Melilla son, aproximadamente 35° N 0° O.
Las coordenadas de la localidad inglesa de Greenwich que le da nombre al famoso meridiano
son 51,5° N 0° 0. Calcula la distancia minima entre ambas ciudades recorrida a lo largo de
la superficie terrestre, sabiendo que su radio es R = 6378 km
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NOMBRE Y APELLIDOS:

SUCESIONES
1. Las siguientes listas ordenadas son sucesiones:
a=13,5709,..
b=1,222..
2°3°4
c=2,4816,..
Escribe el valor de:
b3 = as = C = a; =

2.Escribe los cinco primeros términos de las sucesiones formadas por:
a) Los numeros primos:

b) Los multiplos de 3:

c) Los numeros impares:

d) Los multiplos de 5:

3. Halla los seis primeros términos de las sucesiones cuyos términos generales son:
n+3

a,

2n
_3n+1

3n—-1

Cn

4. Averigua cuales son los siguientes tres términos de cada una de las siguientes sucesiones:
a) 6,8,10,12, ...

b) 3,6,9,12, ...

c)3,9,27,81, ...

d1,-1,1,-1,1,..

e)2,—4,8,—16, ...

f)-5,-10,—15,—20, ...

g)-6,-3,0,3,6, ...

111
h) 1’5'1'8""

5. Escribe los términos que faltan en las siguientes sucesiones:

a) 5,25, 625,... b)__ 8,12 16,....

6. Halla los términos generales de las siguientes sucesiones:

a)1,3,5,7,9,... a,= b) 6,8,10,12, 14, ... b, =
0)1,2,22,23,2%,... ¢, = )3 7eg d, =

7. Si el término a3 de una sucesién es 20, halla los cinco primeros términos de dicha sucesion
si la ley de recurrencia de dicha sucesién viene dada por:
a,=a, 1+5



PROGRESIONES ARITMETICAS

1. Determina si las siguientes sucesiones son progresiones aritméticas o no.
a)2,4,6,8,16, ...
b)1,3,5,7,9,..

c)1,3,

W=

1
ygr

2. Escribe los cinco primeros términos de las progresiones aritméticas tales que:
aa; =3yd=-2

1
C)cp=1yd = 3
3. Calcula los cinco primeros términos y di si es una progresién aritmética o no, la sucesion de

término general:
a,=2n+3

4. Calcula el término general de las siguientes progresiones aritméticas y, con él, calcula el
término a, de cada una de ellas:
a) 10,8,6,4, ...

b)

) nen

W=

2
1511)

W |

©)-9,-2,512, ..

5. Calcula la diferencia de unas progresiones aritméticas de las que se sabe que:
a.) a, = —2ya10 = —-38

b)al :4‘ya20 =137

6. Calcula:
a) El lugar que ocupa el nUmero 67 en una progresion aritméticaenlaque a; = 4ya, = 11

b) El lugar que ocupa el nimero 9 en una progresion aritméticaen laque by =1y b, = g



SUMA DE LOS TERMINOS DE UNA PROGRESION ARITMETICA

1. Calcula:
a) La suma de los 20 primeros términos de la progresion dada por:
a,=-3+7n

b) La suma de los 15 primeros términos de la progresion dada por:

, 1.2
n=3T3n

c) La suma de los 100 primeros términos de la progresion dada por:

cn=1+in

d) Las suma de los 20 primeros términos de la progresion dada por:
2,4,6,8,10,...

e) La suma de los 25 primeros términos de la progresién dada por:
1,3,5,7,9 ..

f) La suma de los primeros 100 términos de la progresion dada por:

3'3’3"’3’3"7

g) La suma de los 1000 primeros numeros naturales:



PROGRESIONES GEOMETRICAS

1. Determina si las siguientes sucesiones son progresiones geometricas o no:
a) 3,9,27,81,...
b)1,3,5,7,9,..
11 1
0)1,-,-,—=,..
3°9°27
2. Escribe los cinco primeros términos de las progresiones geométricas tales que:
aa;=3yr=-2

b)b1=1yr=3

1

c)cy = yr=-

N | =

3. Calcula los cinco primeros términos y di si es una progresién geométrica o no, la sucesion

de término general:
a,=3-2"

4. Calcula el término general de una progresion geométrica y escribe los cinco primeros
términos si:
a) El primer terminoesa; = 3ylarazonesr =4
. . . 1 . 1
b) El primer término es b; = 7Y la razbnes r = 3

c) El primer términoes ¢c; =7 ylarazbnesr = —3

5. Calcula el término general de las siguientes progresiones geometricas y, con él, calcula el
término a,, de cada una de ellas:

a)-3,-9,-27,-81, ..

063,22, ..
24

6. El tercer término de una progresién geométrica es a; = 12y la razon es r = 2. Calcula el
primer término de la progresion:

7. El cuarto término de una progresion geométrica es a, = 24y el primero es a; = 3. Calcula
la razdn de dicha progresion:



SUMA DE LOS TERMINOS DE UNA PROGRESION GEOMETRICA

1. Calcula:
a) La suma de los 10 primeros términos de la progresion dada por:
a,=3-2"

b) La suma de los 5 primeros términos de la progresién dada por:

=)

c) La suma de los 5 primeros términos de la progresion dada por:

cn=§-2"

d) La suma de los 6 primeros términos de la progresion dada por:
4,8,16,32,64,128 ...

e) La suma de los 7 primeros términos de la progresion dada por:

81,27,9,3,1 11
) ) ) ) 13)9"'

f) La suma de los primeros 4 términos de la progresion dada por:
153 3 3 3

g) La suma de los 20 primeras potencias de 2, las 10 primeras potencias de 3y las 5 primeras
potencias de 5



ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. Encuentra el término el término general de las progresiones siguientes:
a) 7,11,15, ...

b) 3,—12,48, ...

2. Calcula la suma de los 25 primeros términos de la progresion cuyo término general es:
a,=4n-3

3. Halla la diferencia y el primer téermino de una progresion aritmética en la que el quinto
término vale 24, y el octavo 36.

4. Halla la razon y el primer término de una progresion geométrica en la que el segundo
término vale 6 y el quinto vale 162.

1 1

5. Calcula la suma de los infinitos términos de la progresion dada por 0’ 100

6. Hallar el volumen comprendido en el cubo y el cono de la siguiente figura:



PROBLEMAS
1. Los lados de un tridngulo rectangulo estan en progresion aritmética. Calcula su longitud
sabiendo que el menor mide 12 cm.

2. En un hexagono no regular el lado menor mide 3 cm y las longitudes de los demas lados
siguen una progresion aritmética de diferencia d = 4. Calcula el perimetro del hexagono.

3. Se ingresan 6000 € en una cuenta bancaria que ofrece un interés simple del 5% anual.
Calcula:
a) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante un afo.

b) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante dos afios.

c) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante tres afos.

d) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante cuatro afos.

e) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante cinco afos.

f) Escribe en forma de lista los resultados de los apartados anteriores. ¢ Qué relacion hay entre
ellos?



4. Se ingresan 6000 € en una cuenta bancaria que ofrece un interés compuesto del 5% anual.
Calcula:
a) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante un afio.

b) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante dos afios.

c) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante tres afios.

d) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante cuatro afios.

e) Los intereses generados si se mantiene la inversion durante cinco afnos.

f) Escribe en forma de lista los resultados de los apartados anteriores. ¢ Qué relacion hay entre
ellos?



Z”

PROGRAMA DE
RECUPERACION DE
ASIGNATURAS PENDIENTES

MATEMATICAS
3°E.S.O.

CURSO 2.019/2.020
UNIDAD 11:
FUNCIONES



NOMBRE Y APELLIDOS:

CORRESPONDENCIAS Y FUNCIONES

1. ¢ Cudles de las siguientes gréaficas corresponden a una funcién y cuales no? Explica por qué

i

Ty

S/

g

\/
[

2.Representa la grafica de la funcion asociada a la siguiente tabla en la que se recoge el perfil
de una etapa de una vuelta ciclista. Une los puntos mediante segmentos rectos:

PUNTO KILOMETRICO (P.K) 0 25 | 50 75 100 | 125 | 150 | 175 | 200
ALTITUD (m) 500 | 900 | 700 | 1300 | 1100 | 1700 | 1500 | 2100 | 1900
"§) 1600
;3 1400
Puntlg kil o;;ét-réc;; )




3. Un equipo de naturalistas ha observado un aguila: “Sale del nido, caza un conejo, vuelve al
nido, vuelve a salir, caza una paloma y, de nuevo vuelve al nido” y hacen la siguiente grafica:

ALTURA (m)

) Y
f ‘ /
i i \

o /

100

5 10 15 TIEMPO (tnin)

Obsérvala atentamente y responde:
a) ¢Cuales son las variables que intervienen? ¢ Cual es la independiente? ;Y la dependiente?

b) ¢Cuél es el dominio y el recorrido?

C) ¢A qué altura esta el nido?

d) ¢A qué altura estaba el aguila a los seis minutos de empezar la observacion?
e) ¢En qué instante caza al conejo? ¢Y a la paloma?

f) Desde que caza la paloma, ¢cuanto tarda en subir al nido? Calcula la velocidad de subida en
metros por minuto.

4. Las siguientes cuatro graficas representan la temperatura maxima diaria (T) de cuatro
ciudades distintas, a lo largo del tiempo (t) a lo largo de un afio:

a)lT (|1 {ey| T d

( " | 1
A la vista de las cuatro graficas. ¢En cual de estas cuatro ciudades oscila la temperatura en
menor medida? Uno de los cuatro graficos es absurdo. Di cudl crees que es y por que.



CARACTERISTICAS DE LAS FUNCIONES.
CONTINUIDAD, SIMETRIA, PERIODICIDAD, CRECIMIENTO,
DECRECIMEINTO, MAXIMOS Y MINIMOS

1. La siguiente gréafica nos muestra el numero de accidentes de trafico producidos en los
altimos afos en una cierta poblacion:

N° DE ACCIDENTES DE TRAFICO

385

380 +

330 +

320 +

290 +

260 +

230 ¢

=
1L
7"

A

2000 2001 2002 2003 2004 2005 2006 ANO

a) ¢En qué afno se produjo el nimero mayor de accidentes? ¢ Cual fue ese nUmero?

b) ¢En qué afio se produjo el menor numero de accidentes? ¢ Cual fue ese nUmero?

c) Estudia el crecimiento y el decrecimiento del nimero de accidentes durante los afios
reflejados en la gréafica.

2. La siguiente grafica muestra las tarifas del aparcamiento de un centro comercial:
COSTE (€)

l 2 3 4 5 6 7 8§ 9  TIEMPO (horas)

a) ¢Cual es el dominio? ¢Y el recorrido?

b) ¢ Cuénto pagamos si estamos una hora? ¢Y si estamos 2 horas? Y si estamos 8 horas?

c) ¢Es una funcién continua?



4. Analiza si las graficas siguientes son periodicas y, en caso afirmativo, calcula el periodo:

5. Durante un viaje, la velocidad de coche varia dependiendo del tipo de carretera, de las
condiciones en que se encuentra, el tiempo meteorologico... La siguiente grafica refleja la
velocidad de un vehiculo en cada instante del trayecto que ha seguido.

120 Velocidad

100/
90
80 /
70
60
50
40
30
20

10
0

iempo
(en Rin.)
10 20 30 40 50 60 70 80 90 100110 120

a) ¢Cual es la variable independiente? ¢ Y la dependiente?

b) A qué velocidad iba cuando llevaba una hora de viaje? ¢En qué momentos iba a una
velocidad de 40 km/h?

¢) Indica los intervalos en los que la velocidad ha aumentado y disminuido. ¢Ha sido constante
en algin momento? ¢ Cuando? ¢Durante cuanto tiempo?

d) ¢Cual ha sido la velocidad méaxima alcanzada a lo largo de todo el viaje? ¢En qué momento
se alcanzg?

e) ¢Cudl ha sido la velocidad minimo alcanzada a lo largo de todo el viaje? ¢(Cuando se
alcanz6?



6. Analiza la simetria de las siguientes gréficas:

g 72 a 4
3 3 3
2 2 2
1 - 1 . 1 -
X ® X
4 -3 —2W 4 -4 -3 -2 - 4 4 - -2 -1 1 2 34
- - : -1 . . . -1 . - z -1 - .
-2 -2 . -2 .
-3 -3 . -3 .
1 —d —d -4 .
y‘-“l 3
3 3
2 2
e i . 1
TN %

4 -3 -2 -1

-2 .
_3 N

- .

-3 -2

7. ¢Es continua o discontinua? Indica, en su caso, los puntos de discontinuidad, el dominio, el
recorrido, los intervalos de crecimiento y decrecimiento y sus maximos y minimos.




ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. De las funciones a las que se refieren los siguientes enunciados, indica cudl es la variable
independiente y la variable dependiente:
a) La electricidad consumida y el importe del recibo a pagar.
b) La superficie de un cuadrado y la longitud del lado de dicho cuadrado.

c) La velocidad a la que circula y el espacio recorrido.

d) El importe a pagar y el nimero de litros de gasolina surtidos en una gasolinera.

2. Indica el dominio y el recorrido de cada una de las funciones a las que corresponden estas
gréaficas:

L
SAN i A



3. Indica si las siguientes gréficas son continuas o discontinuas y, en su caso, los puntos de
discontinuidad

M
=+ 3R

4. Indica si las siguientes graficas presentan simetria par, impar o ni par ni impatr.

10 T

5. Indica si las siguientes funciones son periddicas y, en caso afirmativo, ¢cual es su periodo?

i |
2-|- 2:||: 14 o
AT - oy SRt8 oS Eante
ANA AT =enn
-i-l- _5+ o 34

3+ 31
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NOMBRE Y APELLIDOS:

FUNCIONES LINEALES

1. Clasifica cada una de las siguientes graficas como funcién lineal, afin, constante o no es
funcion. Si es funcion, determina si es creciente, decreciente o constante.

2.El eje de abscisas, eje x, y el eje de ordenadas, eje y, son rectas. ¢Que expresion analitica
corresponde a cada una?

3. Completa la tabla de valores y, a continuacion, representa y clasifica la grafica de cada una
de las siguientes funciones:

ay=2 b)y = 2x C)y=x+2

x|-2|-1,0 |12 |x|-2/-1,]0]|1 2 |x|[-2|-1]0]1 ) 2

y | y | y




4. A partir de las siguientes tablas de valores, escribe la correspondiente expresion analitica y
determina si se trata, en cada caso, de una funcion constante, lineal o afin.

a) b) c)
x| 2] -1 Jo] 1 [2]x]-2]-1]of1]2]x]-—2]-1]01] 2
yl-1]-05]0]o0o5 1|y 1 [ 1 [1]1]1]y] 3] 2 [1]0]-1

5. Dibuja las graficas de las siguientes funciones afines. Para ello, construye previamente las
tablas de valores correspondientes:

a)y=2x+3 b)y=—-x+2 c)y=1x—3
2
x |—-2|-1|0 1 2 x |—-2]|-1] 0 1 2 x |—-2|-1] 0 1 2

ECUACIONES DE LARECTA

1. Expresa en forma de ecuacion de la recta que pasa por dos puntos, una recta que pasa por
los puntos de coordenadas: A(2,—1)y B(1,3)

2. Expresa la recta anterior en la forma que se pide:
a) En forma punto — pendiente.

b) En forma explicita.

c) En forma general o implicita.




3. Halla la pendiente de cada una de las siguientes rectas:
a)3x+2y—-5=0
b) Recta que pasa por los puntos P(3,2)y Q(2,4)

4. Halla la ecuacion general o implicita de cada una de las siguientes rectas:
a) Recta horizontal que pasa por el punto de coordenadas P(3,—1)

b) Recta de pendiente m = 2 que pasa por el punto P(2,—-3)
c) Recta que pasa por el punto P(2,1) de ordenada en el origen n = 4
d) Recta de ecuacion explicitay = 4x + 1

5. Obtenga la pendiente de las siguientes rectas. Posteriormente, obtenga su ecuacion

explicita. _
i) . oo g . . i) . . \

1 \

iii) . . y R iv) . ey




POSICIONES RELATIVAS DE LA RECTA

1. Estudia si los siguientes pares de rectas son secantes o paralelas. Calcula el punto de corte
en aquellas que sean secantes.

x+2y+1=0
a) { -4y =8

b {2x—4-y=7
) -3x+6y=4

C){—6x—3y=9
2x+y=>5

3x+2y=—-4
d){ —-x+y=3

2. Calcula el parametro k para que las rectas siguientes sean paralelas:
y=3x+1
2x+ky—5=0

3. Dadas las rectas, calcula la pendiente de cada recta e indica si son paralelas o secantes.
y =2x
2x+4y—-8=0



APLICACIONES DE LAS FUNCIONES LINEALES

1. Un técnico de lavadoras cobra 25 € por acudir a un domicilio y 30 € por hora de trabajo.
Halla la funcion que calcula el coste de una reparacion en funcion del tiempo de trabajo
empleado. Especifica cuél es la variable independiente y cual es la variable dependiente,
represéntala graficamente e indica si es creciente o decreciente.

2. Un parque tematico tiene una tarifa unica de 20 € que da derecho a disfrutar de una serie
de atracciones durante todo el dia. Hallar la funcion que exprese el importe total en funcion
del tiempo de permanencia en el parque a lo largo del dia. Represéntala graficamente, indica
cudl es la variable independiente, la variable dependiente e indica si se trata de una funcion
lineal, afin o constante.




FUNCIONES CUADRATICAS
ESTUDIO ANALITICO DE LA PARABOLA

1.Dada la funcién cuadratica y = x* — 4x + 1. Halla las coordenadas del vértice y construye
una tabla de valores, dando a x cinco valores consecutivos enteros, siendo el valor central la
abscisa del vértice. Después represéntala graficamente.

2. Halla los vértices, haz una tabla de valores y representa graficamente cada una de las
parabolas siguientes:

a)y=x*-2x+3




b)y =—x*—-2x+3

Oy=2x>+4x+1




ACTIVIDADES DE RESUMEN
1. Halla la pendiente de las siguientes funciones lineales y di si son crecientes o decrecientes:
ay=2x

b)y =-3x

y=-x
X

dy=3

2. Halla la ecuacién de la siguiente funcién definida por la tabla de valores y clasificala:

X 1 -2 5 -10
y| -0,5| 1 |-25| 5

3. Halla la pendiente y la ordenada en el origen de las siguientes funciones afines y di cuél es
creciente y cual es decreciente:

a)y=-3x+2
=*_
b)y—3 2
—5*_
Oy=,-3
dy=->+1

4. Halla la ecuacion de la recta que cumple:
a) Pasa por el punto P(4,—5) y tiene pendiente m = —%

b) Pasa por los puntos A(—2,5)y B(4,—3)

5. Halla el eje de simetria, el vértice indicando si es un maximo o un minimo y representa las
siguientes funciones cuadraticas:
a)y = x?



byy=x*—-1

Qy=-x*+6x—75

d)y=3x2+6x—1

e)y= —2x>—8x—-3



PROBLEMAS

1. Una casa de alquiler de coches cobra 3 € por cada hora. Otra casa de alquiler cobra una
cantidad fija de 10 € mas 2 € por cada hora. Expresa en cada caso el coste en funcion del
namero de horas. Haz la representacion grafica de ambas funciones y razona cuando interesa
alquilar en la primera casa o en la segunda.

2. Un vendedor de ordenadores recibe dos ofertas de empleo:

- La primera empresa le ofrece un sueldo mensual de 600 € y 60 € por cada ordenador que
venda.

- La segunda empresa le ofrece 500 € mas 80 € por cada ordenador que venda.

a) Expresa en cada caso, el salario en funcion del nUmero de ordenadores que evnda.

b) ¢Cuando le interesa trabajar en la primera empresa?;Y en la segunda?

3. Los ingresos y los gastos de una empresa durante los 8 primeros afios de su actividad vienen
definidos en miles de millones de euros por las siguientes funciones cuadraticas del tiempo,
expresado en afios:
t>2 5t
- Ingresos: I(t) = o t5t 2
5t , 31

2
- Gastos: G(t) = % -5 +3

a) Determina los momentos en los que se produce un equilibrio presupuestario, es decir, se
igualan los gastos y los ingresos.
b) ¢ Cuando son maximos los ingresos? ¢ Y minimos los gastos?

b=y "
e

§

b o
14 @ |
N
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NOMBRE Y APELLIDOS:

TERMINOS ESTADISTICOS. VARIABLES ESTADISTICAS

1. Clasifica las siguientes variables en cualitativa, cuantitativa discreta o cuantitativa
continua:

a) El programa de TV favorito de una persona:

b) La estatura:

c) El nimero de hermanos:

d) Tu mayor defecto:

e) El tiempo diario dedicado al estudio:

f) La cantidad de dispositivos con conexion a Internet de tu casa:

TABLAS DE FRECUENCIAS DE
VARIABLES CUALITATIVAS Y CUANTITATIVAS DISCRETAS

1. Se ha realizado un estudio del medio de transporte utilizado por 25 alumnos de un grupo de
3° de la E.S.O. para acudir a clase. 5 vienen andando, 12 vienen en autobus y el resto utilizan
otros medios. ¢De qué tipo de variable se trata? Construye la tabla de frecuencias

Xi fi
Andando
En autobus
Otros medios
TOTAL

2. Haz una tabla que incluya todas las frecuencias e indica el tipo de variable que se utiliza en
el estudio estadistico que recoge las edades de los alumnos de un grupo de 3° de E.S.O.:

14 14 15 14 15
14 14 14 16 14
15 16 14 14 14
14 15 15 14 14
14 15 16 14 14

Xi fi

TOTAL




3. El numero de tornillos defectuosos que se han obtenido por término medio en 25 cajas
envasadas en una fabrica ha sido:

13]/2[5[3]3f2[1(3[2]2[4[1]1]2]2[3|5[5[5[2[4]1[1]3][2]

a) Clasifica la caracteristica estudiada.

b) Haz una tabla de frecuencias absolutas y relativas.

Xi fi h;

TOTAL

4. Se ha preguntado a una muestra de personas sobre el funcionamiento de su ayuntamiento,
obteniéndose los siguientes resultados:

RESPUESTA | Muy mal | Mal | Normal | Bien | Muy bien
PERSONAS 8 10 20 8 4

a) Clasifica la caracteristica estudiada.

b) Haz una tabla de frecuencias absolutas y relativas, incluyendo las acumuladas.

Xi fi F; h; H;

TOTAL

5. Al analizar las 25 fotos de un periédico hemos encontrado 7 retratos de politicos varones, 2
retratos de politicos mujeres, 3 primeros planos de deportistas y 13 fotos de diversos grupos.
Completa la siguiente tabla de frecuencias:

Xi fi F; h; H;

TOTAL




TABLAS DE FRECUENCIAS DE DATOS AGRUPADOS

1. Las talla, en centimetros, de los 30 alumnos de una clase son las siguientes:

165 178 181 167 162 173 175 178 180 167
182 171 172 169 185 187 170 165 168 172
166 170 172 174 177 169 170 183 171 164

Agrupalas en 6 intervalos de 5 cm

absoluta de cada uno de los intervalos:

de amplitud, halla la marca de clase y la frecuencia

INTERVALO

MARCA DE CLASE

FRECUENCIAABSOLUTA

2. Se ha medido la estatura en centimetros de todos los alumnos de un grupo de 3° de E.S.O.,

obteniéndose los siguientes resultados:

166
160
159
167
174

162
170
156
168
164

177
166
172
178
168

Indica el tipo de variable que se utiliza y
convenientemente el nimero de intervalos entre 155y 180 cm.

165
166
164
162
166

173
173
179
167
169

haz una tabla de frecuencias eligiendo

ESTATURA Xi fi Fi hi Hi
TOTAL
5. Se ha realizado un estudio sobre el peso de un grupo de jévenes, obteniéndose los siguientes
resultados:
PESO (kg) 51,5-56,5|56,5-61,5|615-665|665-715|715-765|765-815
N° DE JOVENES 6 8 10 9 5

a) Clasifica la caracteristica estudiada.




b) Completa la tabla de frecuencias absolutas y relativas.

X fi F; h; H;

TOTAL

GRAFICOS ESTADISTICOS

1. En la siguiente tabla se recogen las cantidades en miles de euros, recaudadas por una
administracion. Haz la representacion grafica mas idonea e interpreta el resultado:

LOTERIA | PRIMITIVA | BONOLOTO | QUINIELA | ONCE
22 10 2 3 13

2. En la tabla se recoge el nUmero de programas que oferta una television semanalmente en
distintas categorias. Haz la representacion grafica mas idonea e interpreta el resultado.

MAGACIN | DEPORTES | INFORMATIVOS | FICCION
27 15 30 18




3. Haz la representacion gréafica mas idonea del nimero total de revistas de software editadas
por una empresa en 5 afios e interpreta el resultado:

ANO 2.010 2.011 2.012 2.013 2.014
N° DE

REVISTAS 20 25 28 30 35
(miles)

4. Haz la representacion grafica mas idonea del tiempo que dedican a estudiar Matematicas
en su casa los alumnos de un grupo de 3° de E.S.O. e interpreta el resultado:

TIEMPO (minutos)

0-15

15-30

30-45

45-60|60-75

N° DE ALUMNOS

3

12

9

4 2




PARAMETROS DE POSICION

1.El numero de refrescos que se han consumido de una maquina expendedora durante los
altimos 40 dias ha sido:

58| 7127 |7]|15|12|5 |88 15|78 |15|12|7|12]|8]|7
88115/ 5|12|8|12| 8 |12|8|12|8 |7]15| 5|7 |5]/8]7]|8

Calcula la media aritmética, la moda y los cuartiles e interpreta los resultados.

2. Se ha estudiado el tiempo, en horas, que tarda un antibiotico en hacer efecto sobre un tipo
de bacteria, obteniéndose los siguientes resultados:

TIEMPO | 4 g | 8-12 | 12-16 | 16-20 | 20-24 | 24-28 | 28-32
(horas)

£ 4 6 12 6 5 3 2

Calcula la moda, la media, el primer cuartil y la mediana para estos datos e interpreta los
resultados.

3. Se ha estudiado el tipo de literatura que les gusta a los alumnos de una clase, obteniéndose
los siguientes resultados:

TIPO DE LITERATURA | N° DE PERSONAS
Novela 10
Aventuras 12
Ciencias ficcion 8
Poesia 4

Calcula la moda. ¢Se pueden calcular la media y la mediana? ¢Por qué?



4. Se ha medido la cantidad de azlucar, en miligramos, de 40 productos de bolleria,
obteniéndose los siguientes resultados:

AZUCAR (mg)

05-15

15-25

25-35

35-45

4,5-55

N° DE BOLLOS

6

8

15

6

3

Calcula la moda, la media y la mediana e interpreta los resultados.

5. Halla los cuartiles de las notas de matematicas de la primera evaluacion de un grupo de 25

alumnos de 3°de la E.S.O.:

CALIFICACION | 2 3

S

©

FRECUENCIA 1 2




PARAMETROS DE DISPERSION

1. En la tabla adjunta aparecen agrupados en intervalos los minutos que tardan en llegar al
colegio desde su casa los 25 alumnos de un grupo de 3° de la E.S.O. Afiade las marcas de clase
y las columnas necesarias y halla la media, la varianza y la desviacion tipica.

N° DEALUMNOS |0[1(2|3|4]5
N° DE DIAS 5/4|8[5(3]|1

Calcula el recorrido, la varianza la desviacion tipica y el coeficiente de variacion e interpreta
los resultados.

2. Se ha medido la temperatura maxima en una ciudad durante los ultimos dias, obteniéndose
los siguientes resultados:

TEMPERATURA(°C) [8-10|10-12 | 12-14 | 14—16 | 16 — 18
N° DE DIAS 3 4 9 3 1

3. Las edades de los componentes de una asociacion deportiva son las siguientes:

EDAD (afios) | COMPONENTES
15-19 5
19-23 6
23 - 27 10
27 -31 5
31-35 2

Calcula la desviacion tipica y el coeficiente de variacion e interpreta los resultados.



4. Durante los altimos 26 dias, el nUmero de alumnos que ha faltado a clase ha sido:

N° DEALUMNOS |0|1(2|3|4]5
N° DE DIAS 5/4|8[5(3]|1

Calcula la desviacion tipica y el coeficiente de variacion interpretando los resultados.

5. Durante los altimos 10 afios, la cotizacion en bolsa de dos empresas, A y B, ha sido la
siguiente:

EMPRESAA (4042401414039 ]42][40(40 (41
EMPRESAB |70/72]70|65]75]|70]75]65|7,2[70

Calcula la desviacion tipica y el coeficiente de variaciéon y analiza en qué empresa pude ser
mas arriesgado invertir.

6. Analiza las tres series estadisticas, ordénalas de menor a mayor coeficiente de variacion e
indica si la dispersién es grande o pequefia. (Se considera una dispersion grande si el
coeficiente de variacion es superior a 0,3)

SERIEA |3[5]|6|7]9
SERIE B
SERIEC|4|5|6|7]|8

N
o1
(op}
(e}
©




ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. Ante la propuesta de un ayuntamiento de pasar un dia sin coches, la opinion de los vecinos
fue la que se recoge en la siguiente tabla:

OPINION

Muy mala

Mala

Buena

Muy buena

N° DE VECINOS

15

30

50

25

Haz la representacion grafica mas idonea e interpreta el resultado.

2. Se han pesado 30 paquetes de cafe, obteniéndose los resultados indicados en la tabla:

MASA (q)

190 — 194

194 — 198

198 — 202

202 — 206

206 - 210

N° DE PAQUETES

3

7

15

20

5

Haz la representacion grafica mas idénea e interpreta el resultado.

3. La estatura en centimetros de un grupo de un grupo de alumnos es:

ESTATURA (cm)

140 - 150

150 - 160

160-170

170 -180

180 - 190

N° DE ALUMNOS

3

7

15

20

5

Calcula la media, la varianza, la desviacidn tipica y el coeficiente de variacion e interpreta los

resultados.




4. Se ha realizado u n examen en dos clases distintas, obteniéndose los siguientes resultados:

- CLASEA: (X =5;0 = 3)
- CLASEB: (*=5;0 = 1,5)

Di en qué clase se han obtenido 8 sobresalientes y 8 suspensos y en cuél 2 sobresalientes y 1
suspenso.

5. Se han cortado unos trozos de cable cuyas longitudes se han recogido en la siguiente tabla:

LONGITUD (cm) | N° DE CABLES
1-3 4
3-5 10
5-7 5
7-9 4
9-11 1

Calcula la media, la desviacion tipica y el coeficiente de variacion interpreta los resultados
obtenidos.

6. Calcula la nota media de Ernesto si ha sacado las calificaciones de 8;5;6 y 9 en los distintos
examenes. Sabiendo que las notas de dichos examenes representan un 40%; 35%; 10% y un
15% de la nota, respectivamente.
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NOMBRE Y APELLIDOS:

EXPERIMENTOS ALEATORIOS

1. Clasifica los siguientes experimentos como deterministas o aleatorios:
a) Lanzar una moneda al aire.

b) Pinchar un globo.

c) Frenar un coche.

d) Sacar una carta de una baraja.

2. En el experimento aleatorio de lanzar un dado octaédrico con las caras numeradas del 1 al
8, halla:

a) El espacio muestral

b) Los sucesos elementales.

c) El suceso A formado por obtener multiplos de 3

d) El suceso B formado por los nUmeros primos.

e) El suceso 4, contrario de A

f) El suceso B, contrario de B

3. Escribe el espacio muestral asociado a los siguientes:

a) Lanzar un dado usual.

b) Lanzar dos monedas y anotar el nimero total de caras.

c) Lanzar tres veces una moneda y anotar la secuencia de los resultados.

SUCESOS. OPERACIONES CON SUCESOS

1. En el experimento aleatorio de lanzar un dado y anotar el resultado se consideran los
sucesos:

A=1{1,24}
B ={1,3,5}

C=1{2,3,56}
D = {4,6}

Halla los siguientes sucesos:
a)AUB



b)AnB
c)AuUC
dANC
e)BnNnD
)AND
gCcub
hycnbD

2. Se consideran los sucesos A ={1,2,3} y B ={3,4,6} en el experimento aleatorio del
lanzamiento de un dado. Halla los siguientes sucesos:

a) A
b) B
c)AUB
dAnB
e)AUB
f)/ANB

3. Se considera el experimento aleatorio de lanzar una moneda dos veces y anotar la secuencia
de resultados. Se pide:

a) El espacio muestral E

b) El suceso A, que consiste en “obtener al menos una cara”

¢) El suceso B, que consiste en que “los dos resultados son iguales”

dAUB

e)ANB

f)AUB



EXPERIMENTOS COMPUESTOS. TECNICAS DE RECUENTO

1. Construye una tabla de doble entrada en la que se recojam los distintos sucesos del
experimento consistente en lanzar dos dados y anotar la suma de sus resultados:

2. Construye un diagrama de arbol en el que se recojan los distintos sucesos del experimento
gue consiste en lanzar tres monedas al aire.

3. Construye una tabla de doble entrada que refleje los distintos sucesos del experimento
aleatorio de lanzar dos monedas al aire.



PROBABILIDAD. REGLA DE LAPLACE

1. Calcula la probabilidad de obtener cruz (X), al lanzar al aire una moneda de un euro.

2. Calcula la probabilidad de obtener una bola de color azul al extraer una bola de una urna
gue tiene 3 bolas rojas, 5 azules y 2 verdes.

3. Calcula la probabilidad de obtener un ndamero par al lanzar al aire un dado de forma
cubicay con las caras numeradas del 1 al 6.

4. En una caja hay 80 tornillos, de os que 5 son defectuosos, y se extrae uno al azar. Calcula la
probabilidad de que sea uno de los defectuosos.

5. El delantero de un equipo de fatbol mete dos goles de cada 5 veces que tira a puerta. ¢ Cual
es la probabilidad de que meta un gol la préxima vez que efectle un lanzamiento?



6. En el experimento aleatorio de extraer una carta de una baraja espafiola se consideran los
sucesos

OROS

A: “La carta es de oros”.

B: “La carta es una figura”.

Calcula:

a) P(A)

b) P(B)

c)P(ANB)

d) P(AU B)

e) P(4)

f) P(B)

g) P(AU B)

h) P(A N B)

7. En el experimento aleatorio de extraer una bola de una urna que contiene cinco bolas
blancas (B), tres bolas rojas (R) y dos verdes (V), se extrae una bola. Calcula las siguientes
probabilidades:

a) La bola es blanca.

b) La bola es roja.

c) La bola es verde.

d) La bola no es blanca.

e) La bola no es roja.

f) La bola no es verde.



EXPERIMENTOS COMPUESTOS

1.Se lanzan dos dados tetraédricos con las caras numeradas del 1 al 4 y se anota su suma.
Completa la tabla de doble entrada y calcula las siguientes probabilidades:

1 2 3 4

AWIN|(F

a) La suma sea 4

b) La suma sea 5

c) La suma sea mayor menor que 6
d) La suma sea mayor que 6

e) La suma sea nimero par

f) La suma sea un nimero primo.

2. De una urna que contiene tres bolas blancas y dos negras se extraen una a una dos bolas.

Construye un diagrama de arbol para este experimento compuesto y calcula las siguientes
probabilidades:

a) Las dos bolas extraidas son blancas.

b) Las dos bolas extraidas son negras.

¢) Las dos bolas son de distinto color.

d) Las dos bolas son del mismo color.

e) Al menos una de las bolas extraidas es blanca.

f) Al menos una de las bolas extraidas es negra.




ACTIVIDADES DE RESUMEN

1. Clasifica los siguientes experimentos como deterministas o aleatorios.
a) Sacar una bola de una urna con bolas de distintos colores.

b) Poner un helado al sol.

c) Salir de paseo sin paraguas mientras esta lloviendo.

d) Lanzar al aire un dado.

2. Silos sucesos Ay B son compatibles y se tiene que:

2
P(B)=§
P(ANB) ==

Calcula P(AU B)

3. Calcula la probabilidad de obtener un multiplo de 3 al lanzar al aire un dado de 8 caras
numeradas del 1 al 8

4. Calcula la probabilidad de que al lanzar al aire dos dados tetraédricos con las caras
numeradas del 1 al 4, los nimeros obtenidos sumen 6

5. Halla la probabilidad de obtener dos bolas del mismo color al extraer sin devolucion dos
bolas de una urna que contiene 5 bolas rojas y 4 bolas verdes.



